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:الآتیین الموضوعین أحد ختاری أن المترشح على 

لالأوّ  الموضوع
 نقاط ) 04ل: ( التمرȂن الأوّ  

 1(  nu ة المعرّفةǽة العددǽعلى المتتال  :0بـــ 1u    عيوǽلّ عدد طبȞ من أجلn  ،1 2 3 4n n nu u   

 1u  ،2uاحسب  أ) 

Ȟn ، 3لّ عدد طبǽعيبرهن Ǽالتراجع أنّه: من أجل  ب)  1nu n   ة ثمّ استنتجǽة المتتالǽنها  nu 

اتّجاه تغیّر المتتالǽة حدّد  )جـ  nu 

 2(  nv ة الǽة العددǽمعرّفة علىالمتتال :بـــ
 

 3 7lnn n nv u  
    

 
أثبت أنّ المتتالǽة أ)  nv ةǽأساسها  حسابln2 طلبǽُ ،  ّها الأولحساب حد.

8ثمّ استنتج أنّ:   nبدلالة  nvاكتبب)   2 3 7n
nu n   

  ، 0 من nنضع: من أجل Ȟلّ  )3  1n nS v v v       0 و 1n nT u u u   

4ثمّ بیّن أنّ:   nبدلالة  nSاحسب - 2 1732 152 2
n

nT n n
   

نقاط ) 04اني: ( التمرȂن الثّ  
2،  0 مرقّمتان بـ: بǽضاوان منها: ȞرȄّتان ،ات متماثلة ولا نفرّق بینها ǼاللّمسȞ ّȄر  ǽ10حتوǽȞ ȑس على 

4،  3،  2،  1 خضراء مرقّمة بـ:وأرȃع ȞرȄّات   3،  2،  1،  0 مرقّمة بـ:حمراء وأرȃع ȞرȄّات  

نسحب عشوائǽا من الكǽس ثلاث ȞرȄّات في آن واحد ونعتبر الحوادث: 
 A » : ة حمراء على الأقلسحبȄّرȞ    «    ،   B » : اتȄّرȞ معدومأرقامها جداء سحب ثلاث    «  

  C » : اتȄّرȞ من نفس اللون سحب ثلاث «  ،  D » : ات مجموع أرقامهاȄّرȞ من أو أكبرسحب ثلاث  ȑساوǽ8 «

احسب   أ)  )1  AP  ، BP و  CP  احتمالات الحوادثA  ،B و C .على الترتیب

بیّن أنّ:  ب)   17
120

DP    أنّ:و   1
60

C DP  

» 7أصغر من أو ǽساوȑ سحب ثلاث ȞرȄّات مجموع أرقامها : « Eاستنتج حساب احتمال الحادثة  )جـ 

 2(X  ات التي تحملȄّات، عدد الكرȄّرȞ ة سحب لثلاثǽلّ عملȞǼ Șیرف ȑاقمر المتغیّر العشوائي الذ ǽافرد.  

ثمّ احسب أمله الرȄاضǽاتي Xقانون احتمال المتغیّر العشوائي عیّن - XE
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  نقاط ) 05الث: ( التمرȂن الثّ 

نعتبر المعادلة  )1  ... E 11 5 7x y  حینذات المجهولǽین الصّح x وy

 أنّه إذا Ȟانت الثنائǽة بیّن )أ  ;x y  ّللمعادلة حلا  E  ّفإن  3 11y   ّالمعادلة حلّ ثم  E

 الثنائǽات عیّن )ب    ;x y  حلول المعادلة E  :Șّالتي تحقy x    

11، نضع:  nمن أجل Ȟلّ عدد طبǽعي )2  3a n   ، 5 2b n   و  ;PGCD b da 

 ؟d للعددالقǽم الممȞنة  ما هي أ) 
 الثنائǽاتن عیّ  ب)  ; ba  ون التيȞǽ 7من أجلهاd 

3nالقسمة الإقلیدǽة للعدد بواقي nالطبǽعي حسب قǽم العددادرس   أ) )3 
 11 على 

n  ،عدد طبǽعي من أجل Ȟلّ  أنّه: استنتج ب) 9 11ba 

 حتى Ȟǽون  n العدد الطبǽعي ةقǽم نعیّ  جـ) 14473 0 11b ba a        َ2015 و 2037n 

4(  تبȞǽُ عيǽ5623 عدد طب الأساس ȑاكتب ، 7 في نظام التعداد ذ  الأساس ȑ6 في نظام التعداد ذ

  نقاط ) 07: ( رّاǺعالتمرȂن ال 

f الدّالة المعرّفة على  :بـــ   21 1 xf x x x e    و fc المنسوب إلى ȑاني في المستوǽتمثیلها الب  

المتعامد والمتجانس              المعلم 
 حسبا  أ) )1  lim

x
f x

 

بیّن أنّ:  ب)   1lim
x

f x
 




النتیجة هندسǽا. فسّرثمّ  

 ، من  x ه: من أجل Ȟلّ بیّن أنّ  )أ  )2    2 2 xf x x x e  

  راتها.جدول تغیّ  شȞّل ثمّ  fالةالدّ استنتج اتّجاه تغیّر  ب)  

المعادلة أثبت أنّ  )3   0f x  تقبل حلاّ وحیدا في المجال  1,7 ; 1,6 

عیّن معادلة لـ) أ )4  T  مماس المنحني fc  0عند النقطة ذات الفاصلة 

 احسب )ب  2f   ّارسم  ثم T و fc  

 :لمعادلةل حتى Ȟǽون   mقǽم العدد الحقǽقي بǽانǽا عیّن جـ)   f mx  ان تماماǼحلان سال.

 تحقȘّ أنّ الدّالة )أ) 5  2: 2 x
H x x x e    ة للدّالةǽأصل 2: 1 x

h x x x e   على 
 ب)  A المحدّد بـا مساحة ȑالمنحنيلحیّز المستو  fc مǽالتي معادلاتها اتوالمستق:

0y   ،  x   0  وx 

احسب  - A   ّبیّن أنّ:ثم  
3

2
4

1


 



 

A   ،   A .مقدرة بوحدة المساحة

 ;  ,   O i j
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انيالثّ  الموضوع
  

 نقاط ) 04ل: ( التمرȂن الأوّ  

 1(  nu ة المعرّفةǽة العددǽعلى المتتال   :0بـــ 1u    عيوǽلّ عدد طبȞ من أجلn  ،1 3 2n
n nu u  

اتّجاه تغیّر المتتالǽة حدّد  ثمّ   1u ، 2uاحسب  -  nu

 2(  nv ةالǽة المعرّفة  متتالǽعلىالعدد :3  بـــ
2

n
n n

u
v  

  
 أثبت أنّ المتتالǽة أ) nv ةǽأساسها هندس 

1
.ها الأولحدّ تعیین  ǽُطلب،  2

4 ثمّ بیّن أنّ: nبدلالة  nvاكتبب)   3 2n
nu   

  ، 0 من nنضع: من أجل Ȟلّ  )3  1n nS v v v          0و 1n nT u u u   

nSثمّ استنتج نهاǽة    n بدلالة nS احسب أ) 

 ،  4 من nمن أجل Ȟلّ  :هبیّن أنّ  ب)  7 6 2n
nT n      

0 حیث: nLالمجموع   n بدلالة احسب جـ) 1n nL T T T   

  نقاط ) 04: ( ثّانيرȂن الالتم 

منها: ،متماثلة ولا نفرّق بینها Ǽاللّمس ةȞ ّȄر  ǽ11حتوǽȞ ȑس على 
ة واحدة سوداء.وȞرȄّ خضراء  ȞرȄّات ثلاثحمراء، ȞرȄّات  خمسبǽضاوان،  ȞرȄّتان 
ونعتبر الحوادث: على التوالي دون إرجاعنسحب عشوائǽا من الكǽس ثلاث ȞرȄّات   )1 

 A:  » اتȄّرȞ من نفس اللّون سحب ثلاث   «  ،   B » : ّȄرȞ ضاء فقط سحبǽة واحدة ب«   

  C » : ة حمراءسحبȄّرȞ على الأكثر «        ،   D » : سحب ّȄرȞن على الأقل  تینȄحمراو«  

احسب  أ)   AP  ، BP  ، CP  و  DP  احتمالات الحوادثA  ،B ، C وD .على الترتیب

 بیّن أنّ: ب)  2
33

A DP     ثمّ استنتج حساب A DP 

2n حیث:  nهو  الكǽسوداء في الكرȄّات السّ  عدد أنّ  نفرض )2   تینȄّرȞ على التوالي مع الإرجاع. ونسحب منه 

 ǽساوȑ  سوداوȄنȞرȄّتین  سحب حتى Ȟǽون احتمال n عیّن قǽمة - 
1
4

  نقاط) 05(: ثالثالتمرȂن ال 

13على  2687الإقلیدǽة للعدد  وǼاقي القسمة 7على 1447 الإقلیدǽة للعدد عیّن Ǽاقي القسمة  أ) )1 
2894 لعددالطبǽعǽة ل قواسمالأوليّ ثمّ عیّن  1447 برّر أنّ العدد ب)

جِد الثنائǽات  )جـ   ;x y :Șّة التي تحقǽعǽمن الأعداد الطب   2894x x y 

7 نضع:،  nعدد طبǽعي من أجل Ȟلّ   )2  5a n   ، 13 9b n   و  ;PGCD b da 

2dمن أجلها Ȟǽون التي  n قǽم حدّدثمّ   d للعددالقǽم الممȞنة  عیّن - 
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214 نضع:،  nعدد طبǽعي من أجل Ȟلّ   )3  17 5A n n     226و 31 9B n n  

 ن أنّ العددبیّ  أ)   2 1n  لاّ من العددینȞ قسمǽ A و B

  B و A نالقاسم المشترك الأكبر للعددیی nحسب قǽمو  nاستنتج بدلالة  ب)  

1d من أجل )4    ، بدلالة احسبn الأصغر للعددین المضاعف المشترك A و B

  نقاط) 07(: راǺعالتمرȂن ال 

f الدّالة المعرّفة على   0 ; ;e e  :بـــ    1
ln

f x x
x x x

 


و  fc اني فيǽتمثیلها الب

المتعامد والمتجانس              المعلم المستوȑ المنسوب إلى 
النهاǽات:  حسبا )أ )1  

0
lim
x

f x


،  lim
ex

f x


 ، lim
x e

f x


فسّر النتائج هندسǽا. ،  

حسبا ب)     lim
x

f x
 

بیّن أنّ المستقǽم  )أ  )2    :ذا المعادلةy x  مقارب مائل لـ  fc 

ادرس الوضع النسبي لـ  ب) fc و  

 من   x ه: من أجل Ȟلّ أنّ  بیّنأ)  )3    0 ; ;e e    ،   
 2

1 ln
ln

f
x

x
x x x

 


نقبل أنّ إشارة  ب)  f x  ّضحة في الجدول المقابلمو 

0,4تحقȘّ أنّ  -     0,5 

  f الدّالة راتجدول تغیّ  شȞّل )جـ   

 أنّ  بیّن )أ )4  fc قبل مماساǽ  T  ȑیواز   طلب تعیینǽُ ، .معادلة له
المعادلة  أثبت أنّ ب)    0f x  تقبل حلاّ وحیدا  في المجال 3 ; 3,1

 ارسم أ)) 5    ، T و  fc   :نأخذ )  1,7f   (

 عدد حلول المعادلة:  m حسب قǽم العدد الحقǽقيو  بǽانǽا ناقشب)    1lnm x x x  

 6( h الدّالة المعرّفة على 0 ; e :بـــ     1ln lnh x x    

احسب -      h x ثمّ استنتج حساب A المحدّد بـا  مساحة ȑلحیّز المستو  fc  :مات التي معادلاتهاǽوالمستق

y x  ،  1x e  1 وx 

 ;  ,   O i j
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